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Exercice 1 1. Pour tout 7 > 1 on a y, = S0 oYk — Sor—o Yk, A0t [yn| < 2|Jyl|; pour n = 0 on
a |yo| < |ly||. Ces inégalités prouvent la continuité de la forme linéaire y — ys,.

2. Soit (y*) une suite de E convergeant vers 0, telle que la suite (T'y*) converge vers z € E.

Montrons que z = 0 : vue le théoreme du graphe fermé, ceci prouvera la continuité de T'. Posons
k

Y = (yF) et 2F = TyF = (2F); on a 2F = >0 xjyﬁ_j. D’apres 1., limy, o y¥ = 0 pour tout n,

d’ou z, = limy_, oo zﬁ =0et z=0.

3. On a ||z|| = supey ‘Ziz:o zn’ = SUpjen ‘Zﬂkg xjyx|. L’inégalité exprime donc la
continuité de 7', et on peut prendre ¢ = |||T]].

4. On a 2j+k§l TiyE = Zé':o :UJ(ZL_:JO Yk ), et on peut choisir successivement yp, ...,y tels
que z1yo = ||, zi—1(yo + y1) = |zi—1],- .- 7330(22:0 yr) = |zo|. Alors |ZL_:]0 Y| = 1 pour tout

0 < j <1, et si on prend de plus yr = 0 pour k > [ on obtient 2220 |zj| < ¢ d’apres 3. Ceci
prouve la convergence de la série 3 72 [7;].
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