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On suppose pour |'instant que W est un groupe de Coxeter

@ On choisit un ensemble de réflexions simples S, £: W — N longueur

@ On fixe ¢ : Réf(W) — Ry telle que ¢s = ¢; si s et t sont
W-conjugués

@ On note C[q®] =P, C q"

o #:=P,cwClg®] Tw, H7°=@,cn Clg®>°] T, avec

NN si (xy) = £(x) + Ly)
(Ts—q%)(Ts+qg =)=0 siseS
o Involution anti-lindaire : " =q " et T, =T, 1

Kazhdan-Lusztig (1979), Lusztig (1983)

Cw=Cu

Il existe un unique C,, € J7- tel que
g v < g {CW =T, mod >0
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Définition
On appelle c-cellule de Kazhdan-Lusztig a gauche toute classe
d'équivalence pour ~; (I'ensemble de ces cellules est noté KLCell§ (W)).

o On définit de méme <g, ~g, KLCellx(W), <y, ~1r, KLCell§g(W)...

@ On parle de c-cellules de Kazhdan-Lusztig a droite ou de c-cellules de
Kazhdan-Lusztig bilatere.



Définition (Familles)

Si " est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig bilatére, on note Irr,KL(W)
I'ensemble des caracteres irréductibles x de W apparaissant dans le

P cid®l ¢

w< gl

P cig" G

w<(gl"

(CW,CW)-bimodule

q'—1




Définition (Familles)

Si " est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig bilatére, on note Irr,KL(W)
I'ensemble des caracteres irréductibles x de W apparaissant dans le

P cid®l ¢

w< gl

P cig" G

w<(gl"

(CW, CW)-bimodule . On dit que IrrfH (W) est

q'—1
une(la) c-famille de Kazhdan-Lusztig (associée a T').




Définition (Familles)

Si " est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig bilatére, on note Irr,KL(W)
I'ensemble des caracteres irréductibles x de W apparaissant dans le

& cig®l ¢

w< gl

P cig" G

w<(gl"

(CW,CW)-bimodule . On dit que IrrfH (W) est

q'—1
une(la) c-famille de Kazhdan-Lusztig (associée a T').

Définition (Caracteres c-cellulaires)

Si C est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig a gauche, on note [Clk. le

& cig™ G

W<LC

P cid®l c

w<, C

caractere du CW-module

q'—1




Définition (Familles)

Si " est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig bilatére, on note Irr,KL(W)
I'ensemble des caracteres irréductibles x de W apparaissant dans le

& cig®l ¢

w< gl

P cig" G

w<(gl"

(CW,CW)-bimodule . On dit que IrrfH (W) est

q'—1
une(la) c-famille de Kazhdan-Lusztig (associée a T').

Définition (Caracteres c-cellulaires)

Si C est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig a gauche, on note [Clk. le

& cig™ G

W<LC

P cid®l c

w<, C
un(le) KL-caractere c-cellulaire (associé a C).

caractere du CW-module . On dit que [Clk est

q'—1




DA



Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Tre(W) = ] JIref (W),
r




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Tre(W) = ] JIref (W),
r

_ 2
(LRQ) |F| = erlrrIKL(W)X(l) .




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2
(LR2) [T = ermﬁt(mx“) .

(LR3) WOF I'wo sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et

Ikl (W) = IrrrWO(W) = Irr,'fL(W)

wol®

- ¢ (et donc wol" = T'wy).




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2
(LR2) |r| - erlrrlKL(W)X(l) .

(LR3) WOF I'wo sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et
IrrWOF(W) = Irr]'vaVO(W) = Irr,'fL(W) - ¢ (et donc wol" = T'wy).

(LR4?) La fonction x — ﬁ ZseRéf(W) csx(s) est constante sur les
familles.




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2
(LR2) |r| - erlrrlKL(W)X(l) .

(LR3) WOF, I'wo sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et
IrrWOF(W) = Irr]'vaVO(W) = Irr,'fL(W) - ¢ (et donc wol" = T'wy).

(LR4?) La fonction x — ﬁ ZseRéf(W) csx(s) est constante sur les
familles.

Théoreme (Cellules a gauche et caracteres cellulaires)




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2
(LR2) |1 = erlrrrKL(W)X(l) :

(LR3) WOF I'wo sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et
IrrWOF(W) = Irr]'vaVO(W) = Irr,'fL(W) - ¢ (et donc wol" = T'wy).

(LR4?) La fonction x — ﬁ ZseRéf(W) csx(s) est constante sur les
familles.

Théoreme (Cellules a gauche et caracteres cellulaires)

(L) D [Ca= > x(Lx

C XEIrr(W)




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2
(LR2) |1 = erlrrrKL(W)X(l) :

(LR3) WOF I'wo sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et
IrrWOF(W) = Irr]'vaVO(W) = Irr,'fL(W) - ¢ (et donc wol" = T'wy).

(LR4?) La fonction x — ﬁ ZseRéf(W) csx(s) est constante sur les
familles.

Théoreme (Cellules a gauche et caracteres cellulaires)

(L) D [Ca= > x(Lx

C XEIrr(W)
(L2) |C| = dim[ClkL




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2

(LR3) wol', Twy sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et
IrrWOF(W) = Irr]'vaVO(W) = TrrkH (W) - & (et donc wol™ = T'wg).

(LR4?) La fonction x — ﬁ ZseRéf(W) csx(s) est constante sur les
familles.

Théoreme (Cellules a gauche et caracteres cellulaires)
(L) D [Ca= > x(Lx
c X€elrr(W)
(L2) |C| = dim[ClkL
(L3) wpC, Cwy sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig a gauche et
[wo ClkL = [CwolkL = [ClkL - €




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2
(LR3) wol', Twy sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et
IrrWOF(W) = Irr,'vaVO(W) = TrrkH (W) - & (et donc wol™ = T'wg).
(LR4?) La fonction x — ﬁ ZseRéf(W) csx(s) est constante sur les
familles.

Théoreme (Cellules a gauche et caracteres cellulaires)
(L) D [Ca= > x(Lx
C XEIrr(W)
(L2) [C] = dim[ClkL
(L3) wpC, Cwy sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig a gauche et
[wo ClkL = [CwolkL = [ClkL - €
(L4) Fait qualitatif. L'application C — [Clk_ est loin d'étre injective.

-~



Deux remarques, un cas particulier



Deux remarques, un cas particulier

(1) La partition en cellules dépend fortement du choix de S.



Deux remarques, un cas particulier

(1) La partition en cellules dépend fortement du choix de S.

(2) En revanche, I'ensemble des familles et I'ensemble des caractéres
cellulaires n'en dépendent pas !



Deux remarques, un cas particulier

(1) La partition en cellules dépend fortement du choix de S.

(2) En revanche, I'ensemble des familles et I'ensemble des caractéres
cellulaires n'en dépendent pas !

Définition (Cellules lisses)
On dit que T est lisse si |Irr{5'-(W)| =1



Deux remarques, un cas particulier

(1) La partition en cellules dépend fortement du choix de S.

(2) En revanche, I'ensemble des familles et I'ensemble des caractéres
cellulaires n'en dépendent pas !

Définition (Cellules lisses)

On dit que T est lisse si |Irr{5'-(W)| =1

Théoreme ?
SiT est lisse et si C C T, alors [Clk, € Irr(W).




Deux remarques, un cas particulier

(1) La partition en cellules dépend fortement du choix de S.

(2) En revanche, I'ensemble des familles et I'ensemble des caractéres
cellulaires n'en dépendent pas !

Définition (Cellules lisses)
On dit que T est lisse si |Irr,t<'-(W)| =1

Théoreme ?
SiT estlisseetsi C CT, alors [ClkL € Irr(W).

Exemples - (1) Dans G, toutes les cellules sont lisses.




Deux remarques, un cas particulier

(1) La partition en cellules dépend fortement du choix de S.

(2) En revanche, I'ensemble des familles et I'ensemble des caractéres
cellulaires n'en dépendent pas !

Définition (Cellules lisses)

On dit que T est lisse si |Irr,t<'-(W)| =1

Théoreme ?
SiT estlisseetsi C CT, alors [ClkL € Irr(W).

Exemples - (1) Dans G, toutes les cellules sont lisses.

(2) Dans Eg, il y a 46 cellules bilatéres, dont 23 lisses.




Cellules de Kazhdan-Lusztig

Donnée
c:Réf(W) — C telle que ¢cs = ¢; si s et t sont W-conjugués. J
o <, plus petit préordre tel que, pour tout x € W, EBWngC[qR] (@

soit un idéal a gauche

@ X ~; y si et seulement si x <, y ety <, x.

Définition
On appelle c-cellule de Kazhdan-Lusztig a gauche toute classe
d'équivalence pour ~; (I'ensemble de ces cellules est noté K-Cell§ (W)).

o On définit de méme <g, ~g, KLCellx(W), <y, ~1r, KLCell§z(W)...
@ On parle de c-cellules de Kazhdan-Lusztig a droite ou de c-cellules de
Kazhdan-Lusztig bilatere.



Définition (Familles)

Si " est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig bilatére, on note Irr,KL(W)
I'ensemble des caracteres irréductibles x de W apparaissant dans le

& cig®l ¢

w< gl

P cig" G

w<(gl"

(CW,CW)-bimodule . On dit que IrrfH (W) est

q'—1
une(la) c-famille de Kazhdan-Lusztig (associée a T').

Définition (Caracteres c-cellulaires)

Si C est une c-cellule de Kazhdan-Lusztig a gauche, on note [Clk. le

& cig™ G

W<LC

P cid®l c

w<, C
un(le) KL-caractere c-cellulaire (associé a C).

caractere du CW-module . On dit que [Clk est

q'—1




Théoreme (Cellules bilateres et familles)

(LR1) Irr(W H Irr

_ 2
(LR2) [ = erlrrlKL(W)X(l) :
(LR3) wol, Twy sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig bilateres et
IrrWOF(W) = IrrrWO(W) = Irr['«(L(W) - ¢ (et donc wyl" = T'wy).

(LR4?) La fonction x — ﬁ ZseRéf(W) csX(s) est constante sur les
familles.

Théoreme (Cellules a gauche et caracteres cellulaires)
(L1) ) [Cke= >  x(x
C X€elrr(W)
(L2) [C] = dim[ClkL
(L3) wpC, Cwy sont des c-cellules de Kazhdan-Lusztig a gauche et
[wo ClkL = [CwolkL = [ClkL - €

(L4) Fait qualitatif. L'application C — [Clk_ est loin d'étre injective.

-~



Deux remarques, un cas particulier

(1) La partition en cellules dépend fortement du choix de S.

(2) En revanche, I'ensemble des familles et I'ensemble des caractéres
cellulaires n'en dépendent pas !

Définition (Cellules lisses)

On dit que T est lisse si |Irr,t<'-(W)| =1

Théoreme ?
SiT estlisseetsi C CT, alors [ClkL € Irr(W).

Exemples - (1) Dans G, toutes les cellules sont lisses.

(2) Dans Eg, il y a 46 cellules bilatéres, dont 23 lisses.




	Main Talk

