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Exercice 1. Soit α P GL3pkq. Montrer que rαs´1pZpHqq “ Zpα#Hq, où α# : krT,X, Y s Ñ

krT,X, Y s est le morphisme défini par
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Exercice 2. Une droite projective est une courbe projective de la forme Zp`q, avec ` P

krT,X, Y s homogène de degré 1. Des points de P2 appartenant à une même droite sont

dits colinéaires.

1) Montrer que par deux points P,Q P P2, il existe une unique droite les contenant.

2) Soit L une droite projective. Déterminer une bijection φ : P1 Ñ L.

3) Soit Z “ p0 : 0 : 1q. La projection de centre Z, π : P2 r tZu Ñ P1, est la fonction

pt : x : yq ÞÑ pt : xq. Montrer que πpP q “ πpQq si et seulement si Z, P et Q sont

colinéaires.

Exercice 3. Soit A le groupe des transformations affines inversibles k2 Ñ k2. Soit P le

groupe de transformations projectives. Montrer que A est isomorphe au stabilisateur de

la droite à l’infini Ω.

Exercice 4. Soient f “ X2 ` Y 2 ´ 2X et g “ Y 2 ´ X. Soient C et D les clôtures

projectives de Zpfq et Zpgq respectivement. Déterminer C XD et les multiplicités.

1


