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Feuille d’exercices no 3 avec calcul algébrique

Exercice 1. Soit

α : R ÝÑ R2, t ÞÝÑ

ˆ

?
t2 ` 3

?
1` t` t2

,
t´ 2

3
?

1` t2

˙

et C “ αpRq la courbe paramétrique associée. Déterminer une équation implicite pour C.

Exercice 2. On étudie la sextique de Cayley est la courbe C “ ZRpfq où f “ 4pX2 `

Y 2 ´Xq3 ´ 27pX2 ` Y 2q2.

1) Dessiner C ; voyez-vous un point singulier autre que O “ p0, 0q ? Lequel ? On le

désignera par S.

2) Montrer que O et S “ p´1{2, 0q sont les seules singularités de C.

3) Calculer la multiplicité de f au point O et au point S. Pour cela, on utilisera l’idéal

I “ px, yq.

4) Déterminer les droites asymptotiques et les points à l’infini.

Exercice 3. Soient f “ pX2
`Y 2

q
2
`4XpX2

`Y 2
q´4Y 2 et g “ X2`Y 2´1. Soient C :“

ZRpfq, un cardiöıde, et K :“ ZRpgq, un cercle. Déterminer les directions asymptotiques et

les points à l’infini de C et K. Vérifier que notre résultat concernant le degré du résultant

entre f et g et les directions asymptotiques est vrai.
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