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Feuille d’exercices n° 5

Convention. Dans la suite, k est un corps algébriquement clos et P? est I'espace des
droites vectorielles de k3.

Exercice 1. Soient f,g € k[X,Y] \ k premiers entre eux. On se donne un autre corps
algébriquement clos K contenant k. Soient C' = Z.(f) < k*, D = Zi(g) < k?, Cx =
ZK(f) C K2 et DK = ZK(g) C K2.

(1) Donner un exemple, dans le cas k = C, ou C' & Ck.
(2) Montrer que C n D = Ck n Dg.

Que dire dans le cas des courbes projectives ?

Exercice 2. Soient f = X? +Y? —2X et ¢ = Y2 — X. Soient C et D les clotures
projectives de Z(f) et Z(g) respectivement. Déterminer C' n D et les multiplicités.

Exercice 3. Soit S € P2 un ensemble de cinq éléments.

(1) Montrer qu’il existe au moins une conique C' = Z(F') contenant S. Indication : Soit

V T'espace vectoriel des polyndmes homogenes de degré deux. Quel est sa dimension ?

(2) On admet l'existence d’une deuxiéme conique D = Z((G) contenant S. Prouver qi’il
existe des droite distinctes L, C7 et Dy telles que C = Lu Ci et D = L u D;. En

déduire que au moins quatre points de S appartiennent a L.



